Apunte 32

Determinar el radio de convergencia R y el intervalo de convergencia | de la serie:
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La serie es absolutamente convergente Vx 3 |x — 5| < 10, entonces también es convergente.

|x =5 <10 ssi —10<x—-5<10 [=(-5,15)
—-5<x<15
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La serie diverge en (—oo, —5) U (15, + ), es decir, (x —5) > 10
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Su radio de convergencia es R > 0, entonces el intervalo de convergencial = (a — R,a + R)
Definimos f(x) = YpoCh (x —a)" Vx€l=(a—R,a+R)

Entonces: f es continua, derivable e integrable en 1.
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Nota: Las derivadas de todos los 6rdenes para f tienen el mismo radio e intervalo de convergencia
R>0 I=(a—R,a+R)

Lo mismo se satisface cuando integramos.



Propiedad de identidad.
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En algln intervalo abierto con centro en a.
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Entonces:
a, =b, VneN
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Son convergentesen = (R—a,R+a) R>0

Sumay resta:
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Convergeal menosVx €I = (R—a,R + a)



Multiplicacion:
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Esta serie converge al menos Vx € I = (R—a,R + a)
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Definicion: Una funcidn f es analitica en un punto a si se puede representar mediante una serie de
potencias en x — a con un radio R > 0 o infinito de convergencia.

flx) =e*
¢ f esanaliticaenx =0 ?

Tarea: Investigar el Teorema de Taylor.

Una funcion f que tiene una expansion en serie de Taylor alrededor del punto x = a
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Corrimiento del indice de la suma:
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Z n(n —1)Cx™2 + Z Cx™ = (%)
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Obijetivo: Expresar a la suma anterior como una sola serie de potencias cuyo termino general sea

xk.
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